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問題

　 n 個の自然数 a1，a2，· · ·，an を，次の 2条件 (i)，(ii)を同時にみたすように選ぶとき，選び方は何通り

あるか．

1. 　どの ai も 1，2，· · ·，m（m > n）の中から選ぶ．

2. 　 a1，a2，· · ·，an のうち，適当な n− 1 個を選べば，それらは互いに異なる．

解答

相異なる n− 1個を選び出し、それに 1個をに任意付け加えたものはこの条件を満たす。

最後に選び出した an が ak (k < n)と一致した場合は an と ak を入れ替えたものが重複するので

組み合わせは半分になる。

したがって組み合わせの総数は

n−1Cm × (n− 1)÷ 2 + n−1Cm × (m− n+ 1)

= n−1Cm((n− 1)÷ 2 + (m− n+ 1))

=
m(m− 1)(m− 2) · · · (m− n)

(n− 1)!

n− 1 + 2m− 2n+ 2

2

=
m(m− 1)(m− 2) · · · (m− n)

(n− 1)!

2m− n+ 1

2

=
(2m− n+ 1)m(m− 1)(m− 2) · · · (m− n)

2(n− 1)!

選び方は
(2m− n+ 1)m(m− 1)(m− 2) · · · (m− n)

2(n− 1)!
通り

1


